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(Fig. 2.) r ra tvende givne, ubevægelige Punkter udgaae 
tvende bevægelige Punkter D, D, ej ter givne Retninger DT, 
Bf og med givne Hastigheder, saaledes at de til samme 
Tid ere i T og F. DT og EF have altsaa det samme ufor­
anderlige Forhold til hinandensom de givne Hastigheder. 
Delte forudsat f paastaaer jeg, at FT forlænget stedse vil 
before en vis Parabole, som ogsaa ED forlænget beror er.

For at bevife dette maa jeg forudskikke tvende Laane- 
fætninger, der felv indeholde smukke, fkjöndt mindre bekjendte 
Egenlkaber ved denne krumme Linie.

Förste Laanes ætnin g.
MAgb er en Parabole som etsteds, f. Ex. i Ay beror es af 

Tangenten ADE. Den til Punkten A horende Diameter være 
og Bf Mm tvende til denne Diameter hörende Ordi­

nater. Forbindes nu disses Endepunkter B og M ved en ret 
Linie BM, som skjærer Diameteren ZAl^ i ß, saa er 
Aß Middelpr op ot lion alen imellem Ab og Am, eller Ab: 
Aß = Aß: Am.
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Bevis.
1) Da Ordinaterne ere parallele med Tangentensaa ere

Vexelvinklerne g, g ligeftore, som og bB/3 = mM/3, altfaa 
A bB/3 oo A mM/3.

2) Deraf folger
Mm2 : Bb2 =j3m4 : /3ba, d. e. 
Am : Ab = ßmz : ßbz.

5) Da faaledes Am. /3bc =■ Ab. ßmz eller
Am. [A/3 — Ab]2 = Ab. [Am — A/3]Ä, erholdes

4) Am. Aßz —■ 2Am. Aß. Ab + Am. Ab*
= Ab. Am2 — 2Ab. Am. Aß + Ab. Aßz eller

5) Am. Aß2 + Am. Ab2 = Ab. Am2 + Ab. Aß2; alttaa
6) (Am — Ab). A/3*  =Ab. Am8 — Am. Ab2 = Am. Ab. [Am—Ab].
7) Fölgelig A,2= = Ab. Am, 1

a: Ab:A/3= A/3: Am. ] “ ’ ’•

Anden Laanesætning.
Nactr der fra Skjcoring spunk ten T , hvor Tangenterne 

BT og AIT stode sammen, drages en med Tangenten AB 
parallel Linie Ttf saa siger jeg f at At — Aß.

✓

Bevis.
1) Zt2 : Zm= = Tt2 : Mm3
2) bO2 : Ot2 — bBa : TF og
5) Zm : bO = Mm2 : bB2, fordi Zm = 2Am og bO 5= sAb.

-



125

4) Forbindes Proportionerne i i, 2,5 ved at multiplicere dem
Led for Led med hinanden, erholdes

Zm. bOa. Ztfi = bO. Ot2 Zm*
eller bO. Ztfi = Zm. Ota. Altfaa er - *

5) Zm : bO = Zt2 : Ot2; d. e. ifölge (3)
6) Mm : bB = Zt : Ot eller og
7) ßm : ßb =■ Zt : Ot. Heraf folger
8) ßm + /3b : /3b. = Zt + Ot : Ot. Nu er
9) Zt + Ot—20 —AZ~-AO — Am — Ab = mb = /3m + /3b ;
10) Fölgelig har man /3b = Ot. Da desuden
;n) . . ; . 7 i Ab = AO, findes
12) Ab + b/3 = AO + Ot, d. e. A/3 = At. Hv. lk. b.

Læresætning.
Paa Parabolen tages tvende uforanderlige Punkter B og 

C. Foruden dide drages igjennem en vilkaarlig 5die Punkt A 
en Diameter ZA£ og en Tangente ADE, fom fkjærer de igjen­
nem B og C dragne Tangenter i D og E; famt igjennem en 
vilkaarlig 4de Punkt M en Tangente MZ, (fom fkjærer de igjen- 
nem B og C trukne i T og V) og tvende Chorder MB og MC. 
Dette forudsat, figer jeg, at faavel Forholdet Aß: Ay, som 
Forholdet D'I: EF er et uforanderligt Forhold', saaloenge 
nemlig A, B} C ikke forandres, i hvor end M tages.

Bevis;
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Altfaa er Aß**'.  Ay& = Ab : Ac = Bb2 : Cc® 
eller A/3 : Ay = Bb : Cc. z

f har man

Men Bb : Cc ere uforanderlige Störrelfer; altfaa erj ogfaa 
A/3 : Ay et uforanderligt Forhold.-

Uvilket var det Forsteg
At. sin <r

II. Da DT = —:--- ~
sin 

Av. sin tr
og EV. = . g-

sm ir

DT : EV. = At. cofec. jf : Av. cofec. &
Men ifölge Laanef. 2. er At — Aß og Av = Aj/; altfaa 

DT : EV = Aß. cofe'c. 5/: Ay. cofec.

Bb. cofec. 77: Cc. cofec. & ==AD.cosec. q1: AE. cofec. S-' 
fordi Bb = 2 AD og Cc 2 AE.
Hvoraf aabenbart folger, at ogfaa. DT : EV er et uforan­

derligt Forhold, da y og 3-1 ere uforanderlige Vinkler- 
Hvilket var det Andet.

Tillæg. Da Tangenten igjennem enhver Punkt M faa- 
ledes paa tyende andre igjennem B og C dragne Tangenter af- 
fkjærer Stykker DT og EV af et uforanderligt Forhold, saa er 
det klart at Punkterne T og V foreftille de bevægelige Punk- 
ters famtidige Steder. Forlænges altfaa Tangenten TB til den 
fkjærer Tangenten VC i F, saa ere ogfaa B og F samtidige 
Steder. Derved er altfaa folgende Spörgsmaal befvaret:

Naar fra tvende givne Punkter, D og E, efter tvende 
givne Retninger DT og EV, belkrives rette Linier med eensfor*  
mig Bevægelfe og alle famtidige Steder forbindes ved rette Li­
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nier, søm forlængede fkjære hinanden i en sammenhængende 
Række af Punkter, hvilken Curve danne da diffe ?

Svaret bliver: en Parabole. Denne Paraboles Beliggenhed 
beftemmes ved at forlænge de tvende Linier ED, TD og VE 
og belkrive en Parabole, fom berörer diffe trende Linier.

Fremdeles oplöfes derved let Opgave:
Retningerne DT og EP beskrives af tvende Punkter 

med givne Hastigheder. Man forlanger den Stilling, i hvil­
ken de tvende bevægede Punkter ere i lige Linie med en 
tredie Punkt S.

Har man nemlig tegnet den behörige Parabole, faä drage 
man igjennem S en Tangente til famme. Denne Tangente*  for- 
længet vil fkjære de givne Retninger i de forlangte Punkter. 
Men en faadan Tangente kan drages paa tvende Maader, d. e. 
til tvende forfkjellige Sider. Altsaa kan Opgaven oplöfes paa 
tvende forlkjellige Maader; men flere Stillinger gives der ikke 
heller, som opfylde den forelkrevne Betingelfe.

Endelig indfees ogfaa af det Bevilte felgende fmukke og 
almindelige Sætning:

Udgaaer der fra flere Punkter D, E, H, I ékc., fom 
famtlig ligge paa een og samme rette Linie, ligefaamange be­
vægelige Punkter, efter forlkjellige Retninger og med forlkjel- 
lige Haftigheder, da, derforn deres Haftigheder forholde Hg 

som AD. cofec. J, AE. cofec. S-’, AG. cosec. i1, AH. cofec. k*  o. S. v. 
D. e. fom Producterne af Diftancerne fra den rette Linies og 
Parabolens fælles Beröringspunkt og Cofecanterne af Retninger- 
nes Inclinatfpner mod bemeldte rette Linie, da, figer jeg,
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inäa de samtidige Steder, som Punkterne under deres Bcvæ- 
gelfe indtage, fledse ligge i een og samme rette Linie.

Thi enhver Tangente fra Parabolen f. Ex. fra M, fkjæ- 
rer ftedfe ethvert Par af de Retningerne forestillende Tangenter 
i tvende famtidige Steder, altfaa og samtlige Retninger o: Tan­
genter i famtidige Steder.

Neppe vil den anaiytifke Calcul vife denne Sætnings Rig- 
tighed uden megen' Vidtløftighed, og fikkert ikke med den Sim­
plicitet og Klarhed, fom her folger med den fynthetifke Be- 
t-ragtningsmaade..


